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¨É VÉ¤É ¤ÉSSÉä lÉä iÉ¤É +{ÉxÉä Ê¨ÉjÉÉå
    EòÉä Ê±ÉÊJÉiÉ  MÉÖ{iÉ ºÉxnùä¶É ¦ÉäVÉÉ
Eò®úiÉä lÉä, iÉ¤É ¦ÉÒ VÉ¤É Ê¶ÉIÉEò EòIÉÉ ¨Éå
{ÉgÉ ®ú½þä ½þÉäiÉä lÉä* +Éè®ú ®úÉVÉÉ, nù®ú¤ÉÉ®úÒ
+Éè®ú VÉÉºÉÚºÉ ¦ÉÒ ªÉ½þÒ ÊEòªÉÉ Eò®úiÉä lÉä*
<ºÉ |ÉEòÉ®ú Eäò ºÉ¦ÉÒ |ÉªÉÉºÉÉå EòÉä EÚò]õ±ÉäJÉxÉ
(ÊGò{]õÉäOÉÉ¡òÒ) Eò½þÉ VÉÉiÉÉ ½þè - MÉÖ{iÉ
ºÉxnùä¶É ¨Éå Ê±ÉJÉxÉä EòÉ Ê´ÉYÉÉxÉ* BäºÉÒ
ºÉÉÆEäòÊiÉEò EÚò]õÊ±ÉÊ{É ¤ÉxÉÉxÉä EòÉ ¨ÉiÉ±É¤É
+É¨É iÉÉè®ú {É®ú ´ÉhÉÇ̈ ÉÉ±ÉÉ Eäò ºlÉÉxÉ {É®ú

+ÆEòÉå EòÉä ®úJÉxÉä ºÉä ½þÉäiÉÉ lÉÉ* <ºÉ
|ÉEòÉ®ú ºÉxnùä¶É føä®ú ºÉÉ®úä +ÆEòÉå Eäò °ü{É ̈ Éå
¦ÉäVÉä VÉÉiÉä lÉä*

BEò MÉÖ{iÉ ºÉÆEäòiÉ Ê±ÉJÉxÉä Eäò EòÉ®úMÉ®ú
iÉi´É CªÉÉ ½þé? ªÉÊnù ºÉxiÉÉ EÚò]õÊ±ÉÊ{É ¨Éå
Ê±ÉJÉÉ EòÉä<Ç MÉÖ{iÉ ºÉxnùä¶É ¤ÉxiÉÉ EòÉä
¦ÉäVÉ ®ú½þÉ ½þÉä iÉÉä ¤ÉxiÉÉ EòÉä ªÉ½þ ºÉÖÊxÉÎ¶SÉiÉ
Eò®úxÉÉ ½þÉäMÉÉ ÊEò ºÉxnùä¶É ´ÉÉºiÉ´É ¨Éå
ºÉxiÉÉ Eäò uùÉ®úÉ ½þÒ ¦ÉäVÉÉ MÉªÉÉ ½þè* ºÉÉlÉ
½þÒ ºÉ¤ÉºÉä WÉ°ü®úÒ ½èþ ÊEò EòÉä<Ç +Éè®ú =ºÉ

½
BºÉ. ¸ÉÒÊxÉ´ÉÉºÉxÉ

+ÆEòÉå Eäò °ü{É ¨Éå 
¦ÉäVÉä MÉB ÊEòºÉÒ

 +Éè®ú Eäò ºÉxnùä¶ÉÉå 
EòÉä JÉÉä±É ±ÉäxÉÉ,

+lÉÉÇiÉ =xÉEòÒ EÚò]
õÊ±ÉÊ{É EòÉä {Ég ±

ÉäxÉÉ +É¨É iÉÉè®ú {É®ú +ÉºÉÉxÉ ½þÉäiÉÉ ½þè

- VÉ¤É ½þ¨É Eò½þi
Éä ½þé ÊEò +ÉºÉÉxÉ ½þÉäiÉÉ ½þè, i

ÉÉä ½þ¨ÉÉ®úÉ ¨ÉiÉ±É¤
É =xÉ ±ÉÉäMÉÉå

Eäò Ê±ÉB +ÉºÉÉxÉ VÉÉä BäºÉÒ S
ÉÒWÉÉå {É®ú ºÉ¨ÉªÉ ¤

É¤ÉÉÇnù Eò®úxÉä Eäò Ê
±ÉB {ÉªÉÉÇ{iÉ

°ü{É ºÉä ºÉxÉEòÒ 
½þé! +ÆEòÉå Eäò °ü{É ¨Éå ¦

ÉäVÉä MÉB ÊEòºÉÒ +
Éè®ú Eäò ºÉxnùä¶ÉÉå

EòÉä JÉÉä±É ±ÉäxÉÉ,
 +lÉÉÇiÉ =xÉEòÒ EÚò]

õÊ±ÉÊ{É EòÉä {Ég ±
ÉäxÉÉ +É¨É iÉÉè®ú {É®ú

+ÉºÉÉxÉ ½þÉäiÉÉ ½þè -
 VÉ¤É ½þ¨É Eò½þiÉ

ä ½þé ÊEò +ÉºÉÉxÉ ½þÉäiÉÉ ½þè, 
iÉÉä ½þ¨ÉÉ®úÉ

¨ÉiÉ±É¤É =xÉ ±ÉÉ
äMÉÉå Eäò Ê±ÉB +ÉºÉÉxÉ VÉÉä BäºÉÒ 

SÉÒWÉÉå {É®ú ºÉ¨Éª
É ¤É¤ÉÉÇnù

Eò®úxÉä Eäò Ê±ÉB 
{ÉªÉÉÇ{iÉ °ü{É ºÉä 

ºÉxÉEòÒ ½þé! +ÆEòÉå Eäò °ü{É ¨Éå 
¦ÉäVÉä MÉB

ÊEòºÉÒ +Éè®ú Eäò ºÉxnùä¶ÉÉå E
òÉä JÉÉä±É ±ÉäxÉÉ, 

+lÉÉÇiÉ =xÉEòÒ EÚò]
õÊ±ÉÊ{É EòÉä

{Ég ±ÉäxÉÉ +É¨É iÉÉè®ú {É®ú +
ÉºÉÉxÉ ½þÉäiÉÉ ½þè 

- VÉ¤É ½þ¨É Eò½
þiÉä ½þé ÊEò

+ÉºÉÉxÉ ½þÉäiÉÉ ½þè, 
iÉÉä ½þ¨ÉÉ®úÉ ¨ÉiÉ±

É¤É =xÉ ±ÉÉäMÉÉå E
äò Ê±ÉB +ÉºÉÉxÉ VÉÉä

BäºÉÒ SÉÒWÉÉå {É®ú 
ºÉ¨ÉªÉ ¤É¤ÉÉÇnù Eò®

úxÉä Eäò Ê±ÉB {ÉªÉÉ
Ç{iÉ °ü{É ºÉä ºÉxÉE

òÒ ½þé!

ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ
EÚò]õ±ÉäJÉxÉ

´½þÉì]õ BxÉ +É<Êb÷ªÉÉ ºÉ®úVÉÒ!
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MÉÖ{iÉ ºÉÆEäòiÉ EòÉä {ÉgEò®ú ºÉ¨ÉZÉ xÉ {ÉÉB,
JÉÉºÉiÉÉè® ºÉä ´É½þ VÉÉºÉÚºÉ, JÉÖÊ¡òªÉÉ!
+Éè®ú ºÉxiÉÉ +Éè®ú ¤ÉxiÉÉ Eäò ¤ÉÒSÉ =ºÉ
EÚò]õÊ±ÉÊ{É EòÒ EÖòÆVÉÒ Eäò +ÉnùÉxÉ-|ÉnùÉxÉ
Eò®úxÉä EòÉ BEò iÉ®úÒEòÉ {É½þ±Éä ºÉä ½þÒ iÉªÉ
½þÉäxÉÉ SÉÉÊ½þB*

+ÆEòÉå Eäò °ü{É ¨Éå ¦ÉäVÉä MÉB ÊEòºÉÒ
+Éè®ú Eäò ºÉxnùä¶ÉÉå EòÉä JÉÉä±É ±ÉäxÉÉ, +lÉÉÇiÉ
=xÉEòÒ EÚò]õÊ±ÉÊ{É EòÉä {Ég ±ÉäxÉÉ +É¨É
iÉÉè®ú {É®ú +ÉºÉÉxÉ ½þÉäiÉÉ ½þè - VÉ¤É ½þ¨É
Eò½þiÉä ½þé ÊEò +ÉºÉÉxÉ ½þÉäiÉÉ ½þè, iÉÉä
½þ¨ÉÉ®úÉ ¨ÉiÉ±É¤É =xÉ ±ÉÉäMÉÉå Eäò Ê±ÉB
+ÉºÉÉxÉ VÉÉä BäºÉÒ SÉÒWÉÉå {É®ú ºÉ¨ÉªÉ
¤É¤ÉÉÇnù Eò®úxÉä Eäò Ê±ÉB {ÉªÉÉÇ{iÉ °ü{É ºÉä
ºÉxÉEòÒ ½þé!

+É<B ½þ¨É BEò ¤ÉÉìCºÉ Eäò =nùÉ½®úhÉ
Eäò WÉÊ®úB ®ú½þºªÉÉå EòÉ +ÉnùÉxÉ-|ÉnùÉxÉ
Eò®úxÉä Eäò {ÉÉ®ú¨{ÉÊ®úEò iÉ®úÒEäò EòÉä nùäJÉå*
ºÉxiÉÉ +Éè®ú ¤ÉxiÉÉ nùÉäxÉÉå Eäò {ÉÉºÉ ÊEòºÉÒ
¤ÉÉìCºÉ EòÒ BEò-BEò SÉÉ¤ÉÒ ½þè* ºÉxiÉÉ
¤ÉÉìCºÉ ¨Éå +{ÉxÉÉ MÉÖ{iÉ ºÉxnùä¶É ®úJÉiÉÉ
½þè, =ºÉ¨Éå iÉÉ±ÉÉ ±ÉMÉÉiÉÉ ½þè +Éè®ú =ºÉä
¤ÉxiÉÉ Eäò {ÉÉºÉ ¦ÉäVÉ nùäiÉÉ ½þè* ¤ÉxiÉÉ

¤ÉÉìCºÉ EòÉä JÉÉä±ÉxÉä Eäò Ê±ÉB +{ÉxÉÒ ´ÉèºÉÒ
½þÒ SÉÉ¤ÉÒ EòÉ <ºiÉä̈ ÉÉ±É Eò®úiÉÉ ½þè +Éè®ú
ºÉxiÉÉ Eäò ºÉxnùä¶É EòÉä {ÉgiÉÉ ½þè* ªÉ½þ
<ºÉ {É®ú ÊxÉ¦ÉÇ®ú Eò®úiÉÉ ½þè ÊEò ºÉxiÉÉ +Éè®ú
¤ÉxiÉÉ xÉä +iÉÒiÉ ¨Éå ¤ÉÉìCºÉ EòÒ ºÉÉZÉÉ
SÉÉÊ¤ÉªÉÉÄ ¤ÉxÉÉ<Ç ½þÉå* <ºÉä ºÉÚSÉxÉÉ EòÉ
ºÉ¨É°ü{É  EÚò]ÉÆEòxÉ  (ÊºÉÊ¨ÉÊ]ÅEò±É
BxÉÊGò{¶ÉxÉ) Eò½þÉ VÉÉiÉÉ ½þè* ¤ÉxiÉÉ <ºÉÒ
iÉ®úÒEäò ºÉä ºÉxiÉÉ EòÉä VÉ´ÉÉ¤É ¦ÉäVÉ ºÉEòiÉÉ
½þè* ªÉ½ +É{ÉºÉ ¨Éå {É½þ±Éä ºÉä iÉªÉ BäºÉä
ºÉÆEäòiÉÉå Eäò °ü{É ¨Éå ºÉxnùä¶É ¦ÉäVÉxÉä VÉèºÉÉ
½þÒ ½þè, ÊVÉxÉEòÒ SÉÉÊ¤ÉªÉÉÄ ªÉÉxÉÒ ºÉxnùä¶É
EòÉä EÚò]õÊ±ÉÊ{É ̈ Éå ¤ÉÉÄvÉxÉä +Éè®ú =ºÉä JÉÉä±ÉxÉä
Eäò +É{ÉºÉÒ °ü{É ºÉä iÉªÉ iÉ®úÒEäò - nùÉäxÉÉå
Eäò {ÉÉºÉ ½þé*

>ð{É®ú ÊnùB MÉB ́ ÉhÉÇxÉ ºÉä BäºÉÉ ̈ ÉÉ±ÉÚ̈ É
½þÉäiÉÉ ½þè ÊEò Eäò´É±É ´Éä ±ÉÉäMÉ ½þÒ <ºÉ
iÉ®úÒEäò EòÉ <ºiÉä̈ ÉÉ±É Eò®ú ºÉEòiÉä ½þé ÊVÉxÉEäò
{ÉÉºÉ {É½þ±Éä ºÉä ÊEòºÉÒ SÉÉ¤ÉÒ EòÒ BEò-ºÉÒ
xÉEò±Éå ½þÉäiÉÒ ½þé* {É®ú <ºÉ ¨ÉVÉ¤ÉÚ®úÒ ºÉä
¤ÉSÉxÉä EòÉ BEò ®úÉºiÉÉ ½þè* ºÉxiÉÉ +{ÉxÉÉ
ºÉxnùä¶É ¤ÉÉìCºÉ ¨Éå ¤Éxnù Eò®ú +{ÉxÉÉ iÉÉ±ÉÉ
±ÉMÉÉ Eò®ú ¤ÉxiÉÉ Eäò {ÉÉºÉ ¦ÉäVÉiÉÉ ½þè*

ºÉÚSÉxÉÉ EòÉ ºÉ¨É°ü{É EÚò]ÉÆEòxÉ
¤ÉxiÉÉºÉxiÉÉ
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¤ÉxiÉÉ ¤ÉÉìCºÉ EòÉä |ÉÉ{iÉ Eò®úiÉÉ ½þè, +{ÉxÉÉ
iÉÉ±ÉÉ =ºÉ {É®ú ±ÉMÉÉiÉÉ ½þè +Éè®ú =ºÉä
ºÉxiÉÉ Eäò {ÉÉºÉ ´ÉÉ{ÉºÉ ¦ÉäVÉ nùäiÉÉ ½þè*
ºÉxiÉÉ +{ÉxÉä iÉÉ±Éä EòÉä, VÉÉä =ºÉxÉä ºÉ¤ÉºÉä
{É½þ±Éä ±ÉMÉÉªÉÉ lÉÉ, JÉÉä±É ±ÉäiÉÉ ½þè +Éè®ú
¤ÉÉìCºÉ Ê¡ò®ú ºÉä ¤ÉxiÉÉ EòÉä ¦ÉäVÉ nùäiÉÉ ½þè*
+¤É ¤ÉxiÉÉ ¤ÉÉìCºÉ EòÉä =ºÉ iÉÉ±Éä EòÒ
SÉÉ¤ÉÒ ºÉä JÉÉä±ÉiÉÉ ½þè VÉÉä =ºÉxÉä JÉÖnù ½þÒ
±ÉMÉÉªÉÉ lÉÉ* <ºÉ iÉ®úÒEäò ¨Éå ºÉxiÉÉ +Éè®ú
¤ÉxiÉÉ Eäò ¤ÉÒSÉ SÉÉÊ¤ÉªÉÉå EòÉ EòÉä<Ç +ÉnùÉxÉ-
|ÉnùÉxÉ xÉ½þÓ ½þÖ+É*

½þÉ±ÉÉÄÊEò, EÚò]õÊ±ÉÊ{É ̈ Éå Ê±ÉJÉä ºÉxnùä¶É
EòÒ ÎºlÉÊiÉ ¨Éå ªÉ½þ VÉÊ]õ±É ½þÉä VÉÉiÉÉ ½þè*
ºÉxiÉÉ +{ÉxÉä ºÉxnùä¶É EòÉä EÚò]õÊ±ÉÊ{É ¨Éå
+ÆÊEòiÉ Eò®úiÉÉ ½þè, +Éè®ú ¤ÉxiÉÉ EòÉä ¦ÉäVÉ
nùäiÉÉ ½þè* ¤ÉxiÉÉ =ºÉ {É®ú +ÉMÉä +Éè®ú
EÚò]õÉÆEòxÉ Eò®úiÉÉ ½þè +Éè®ú ºÉxiÉÉ Eäò {ÉÉºÉ
´ÉÉ{ÉºÉ ¦ÉäVÉ nùäiÉÉ ½þè* ºÉxiÉÉ +{ÉxÉä EÚò]õÉÆEòxÉ
EòÉä ½þ]õÉ ±ÉäiÉÉ ½þè +Éè®ú Ê¡ò®ú ºÉä ¤ÉxiÉÉ Eäò
{ÉÉºÉ ¦ÉäVÉ nùäiÉÉ ½þè* +Éè®ú ¨ÉÉxÉÉ VÉÉ
ºÉEòiÉÉ ½þè ÊEò iÉ¤É ºÉxiÉÉ Eäò ºÉxnùä¶É EòÉä
{ÉgxÉä Eäò Ê±ÉB ¤ÉxiÉÉ +{ÉxÉÉ º´ÉªÉÆ EòÉ
EÚò]õÉÆEòxÉ ½þ]õÉ ±ÉäiÉÉ ½þè* {É®úxiÉÖ CªÉÉ
ºÉxiÉÉ ´ÉÉEò<Ç ¨Éå +{ÉxÉÉ º´ÉªÉÆ EòÉ EòÉäb÷
½þ]õÉ ºÉEòiÉÉ ½þè?

¨ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB ÊEò ÊEòºÉÒ ºÉxnùä¶É EòÉ
EÚò]õÉÆEòxÉ Eò®úxÉÉ ́ ÉèºÉÉ ½þè VÉèºÉÉ ÊEò ÊEòºÉÒ
MÉÖÊcªÉÉ Eäò {Éè®úÉå ̈ Éå ̈ ÉÉäWÉä {É½þxÉÉxÉÉ* ºÉxiÉÉ
Eäò uùÉ®úÉ {É½þxÉÉB MÉB ¨ÉÉäWÉÉå Eäò >ð{É®ú
¤ÉxiÉÉ BEò VÉÉäcÒ VÉÚiÉä {É½þxÉÉ nùäiÉÉ ½þè,
+Éè®ú ºÉxiÉÉ Eäò {ÉÉºÉ =ºÉä ´ÉÉ{ÉºÉ ¦ÉäVÉ
nùäiÉÉ ½þè* {É®úxiÉÖ CªÉÉ ºÉxiÉÉ ¤ÉxiÉÉ uùÉ®úÉ
{É½xÉÉB MÉB VÉÚiÉÉå EòÉä Uôäcä Ê¤ÉxÉÉ +{ÉxÉä
uùÉ®úÉ MÉÖÊcªÉÉ EòÉä {É½þxÉÉB MÉB ¨ÉÉäWÉä

ÊxÉEòÉ±É ºÉEòiÉÉ ½þè? CªÉÉ +É{É +{ÉxÉÒ
¶É]õÇ EòÉä ½þ]õÉB Ê¤ÉxÉÉ +{ÉxÉÒ ¤ÉÊxÉªÉÉxÉ
=iÉÉ®ú ºÉEòiÉä ½þé? +¨ÉÚ̈ ÉxÉ +É{É BäºÉÉ
xÉ½þÓ Eò®ú ºÉEòiÉä +Éè®ú ªÉ½þ ¦ÉÒ ÊEò ªÉÊnù
´Éä ºÉxnäù¶É JÉÖÊ¡òªÉÉ Eäò ½þÉlÉÉå ¨Éå {Éc
VÉÉiÉä ½éþ iÉÉä JÉÖÊ¡òªÉÉ BEò-nùÚºÉ®úä EòÉä
¦ÉäVÉä MÉB MÉÖ{iÉ ºÉxnùä¶ÉÉå EòÉ Ê¨É±ÉÉxÉ Eò®ú
ºÉEòiÉÉ ½þè +Éè®ú ={ÉªÉÖCiÉ VÉÉäc ´Éú PÉ]õÉ´É
Eäò uùÉ®úÉ ºÉxiÉÉ +Éè®ú ¤ÉxiÉÉ EòÒ MÉÖ{iÉ
SÉÉÊ¤ÉªÉÉå EòÉä JÉÉäVÉ Eò®ú ºÉxnùä¶É {Ég
ºÉEòiÉÉ ½þè*
ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ EÚò]õ±ÉäJÉxÉ

MÉÖ{iÉ ºÉxnùä¶ÉÉå EòÉä ¦ÉäVÉxÉä Eäò >ð{É®ú
ÊnùB MÉB ºÉÉ¨ÉÉxªÉ iÉ®úÒEòÉå ºÉä ¤Éä½þiÉ®ú
BEò iÉ®úÒEòÉ +Éè®ú ¦ÉÒ ½þè* ªÉ½þ ½þè BEò
ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ EÚò]õ±ÉäJÉxÉ EòÉ Ê´ÉSÉÉ®ú
~ +Éè®ú ´½þÉì]õ BxÉ +É<Êb÷ªÉÉ! +¤É ½þ¨É
Ê¤É±ÉEÖò±É JÉÖ±Éä iÉÉè®ú {É®ú MÉÖ{iÉ ºÉxnùä¶ÉÉå
EòÉä ¦ÉäVÉ ºÉEòiÉä ½þé!

MÉÖ{iÉ ºÉxnä¶ÉÉå EòÉä ¦ÉäVÉxÉä Eäò
ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ iÉÆjÉ Eäò iÉÉ±Éä ¨Éå iÉÒxÉ
SÉÉÊ¤ÉªÉÉå Eäò Ê±ÉB iÉÒxÉ Uôänù ½þÉäiÉä ½þé*
SÉÊ±ÉB ½þ¨É <x½þå N, E +Éè®ú D xÉÉ¨É nùå*
<ºÉ iÉÆjÉ ¨Éå ªÉÊnù iÉÉ±Éä EòÉä N +Éè®ú E
SÉÉÊ¤ÉªÉÉå Eäò uùÉ®úÉ ¤Éxn ÊEòªÉÉ VÉÉiÉÉ ½þè,
iÉÉä =ºÉä ÊºÉ¡Çò N +Éè®ú D SÉÉÊ¤ÉªÉÉå uùÉ®úÉ
½þÒ JÉÉä±ÉÉ VÉÉ ºÉEòiÉÉ ½þè* <ºÉ ¨ÉÉ¨É±Éä
¨Éå N +Éè®ú E ¤ÉxiÉÉ EòÒ ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò
SÉÉÊ¤ÉªÉÉÄ ½þé VÉÉä ºÉxiÉÉ ºÉ¨ÉäiÉ ½þ®ú ÊEòºÉÒ
EòÉä ={É±É¤vÉ ½þé VÉÉä ¤ÉxiÉÉ EòÉä MÉÖ{iÉ
ºÉxnùä¶É ¦ÉäVÉxÉÉ SÉÉ½þiÉÉ ½þè* {É®ú <ºÉ
ºÉxnùä¶É EòÉä ÊºÉ¡Çò ¤ÉxiÉÉ ½þÒ +{ÉxÉÒ ÊxÉVÉÒ
SÉÉ¤ÉÒ D uùÉ®úÉ JÉÉä±É ºÉEòiÉÉ ½þè, +lÉÉÇiÉ
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=ºÉEòÉ EÚò]õÉxÉÖ́ ÉÉnù Eò®ú ºÉEòiÉÉ ½þè*
+Éè®ú ªÉ½þ BEò GòÉÎxiÉEòÉ®úÒ ¤ÉÉiÉ ½þè:

¤ÉxiÉÉ EòÒ ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆÊVÉªÉÉÄ +Éè®ú
ºÉxiÉÉ ºÉä |ÉÉ{iÉ EÚò]õÉÆÊEòiÉ ºÉxnùä¶É ºÉ¦ÉÒ
±ÉÉäMÉÉå, ªÉÉxÉÒ JÉÖÊ¡òªÉÉ ºÉ¨ÉäiÉ ÊEòºÉÒ ¦ÉÒ
+xªÉ ÊVÉYÉÉºÉÖ ´ªÉÎCiÉ Eäò Ê±ÉB ={É±É¤vÉ
½þé*

EÚò]õ±ÉäJÉxÉ EòÒ ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ
EòÒ iÉ®úEòÒ¤É EòÉä, =ºÉä JÉÉäVÉxÉä ´ÉÉ±Éä
B¨É. +É<Ç. ]õÒ. MÉÊhÉiÉYÉÉå - ®úÉäxÉÉ±b÷
®úÉ<´Éäº]õ, +Ên ¶É¨ÉÒ®ú +Éè®ú Ê±ÉªÉÉäxÉÉìb÷Ç
Bb÷±É¨ÉèxÉ - Eäò xÉÉ¨ÉÉå Eäò ¶ÉȪ û+ÉiÉÒ +IÉ®Éå
Eäò +ÉvÉÉ®ú {É®ú, +É®ú.BºÉ.B. Ê´ÉÊvÉ ¦ÉÒ
Eò½þiÉä ½þé* ½þÉ±ÉÉÄÊEò +É®ú.BºÉ.B. EòÉ
¨ÉÚ±É Ê´ÉSÉÉ®ú EÚò]õ±ÉäJÉxÉ EòÒ nùÖÊxÉªÉÉ EòÒ
BEò +xªÉ ¨É¶É½þÚ®ú ½þºiÉÒ Ê´ÉÊ±ÉªÉ¨É b÷¡òÒ
EòÉ lÉÉ, ±ÉäÊEòxÉ ́ Éä <ºÉ {É®ú +ÉMÉä +ÊvÉEò
EòÉ¨É xÉ½þÓ Eò®ú ºÉEäò* Ê¥É]õäxÉ Eäò MÉÊhÉiÉYÉÉå
xÉä B¨É.+É<Ç.]õÒ. Eäò MÉÊhÉiÉYÉÉå ºÉä {É½þ±Éä
½þÒ +É®ú.BºÉ.B. EÚò]õ±ÉäJÉxÉ EòÉä JÉÉäVÉ
Ê±ÉªÉÉ lÉÉ ±ÉäÊEòxÉ ´Éä <ºÉä ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò
xÉ½þÓ Eò®ú {ÉÉB CªÉÉåÊEò =xÉEòÉ EòÉ¨É
ÊºÉ¡Çò Ê¥ÉÊ]õ¶É ºÉ®úEòÉ®ú Eäò Ê±ÉB lÉÉ +Éè®ú
<ºÉÊ±ÉB MÉÉä{ÉxÉÒªÉ lÉÉ!
ªÉ½þ EèòºÉä EòÉ¨É Eò®úiÉÉ ½þè?

ºÉ¤ÉºÉä {É½þ±Éä ¤ÉxiÉÉ EòÉä ¤ÉcÒ +¦ÉÉVªÉ
ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÉ BEò ªÉÖMÉ±É iÉªÉ Eò®úxÉÉ
½þÉäiÉÉ ½þè, VÉèºÉä ÊEò p +Éè® q* ªÉä ¤ÉxiÉÉ
EòÒ MÉÖ{iÉ ºÉÆJªÉÉBÄ ½þé* N, p +Éè® q EòÉ
MÉÖhÉxÉ¡ò±É ½þè, +lÉÉÇiÉ N = p x q* ¤ÉxiÉÉ
=ºÉEòÒ ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò SÉÉÊ¤ÉªÉÉå N +Éè®ú E
EòÉä, =xÉ¨Éå Ênù±ÉSÉº{ÉÒ ®úJÉxÉä ´ÉÉ±Éä ºÉ¦ÉÒ
´ªÉÎCiÉªÉÉå Eäò Ê±ÉB, ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò °ü{É ºÉä

PÉÉäÊ¹ÉiÉ Eò®ú nùäiÉÉ ½þè* ±ÉäÊEòxÉ =ºÉEäò p
+Éè®ú q MÉÖ{iÉ ®ú½þiÉä ½þé, +Éè®ú ́ Éä ÊEòºÉÒ EòÉä
¦ÉÒ xÉ½þÓ ¤ÉiÉÉB VÉÉiÉä*

½þ¨É UôÉä]õÒ ºÉÆJªÉÉ+Éå ´ÉÉ±ÉÉ BEò
=nù½þÉ®úhÉ ±ÉäiÉä ½þé* SÉÊ±ÉB ¨ÉÉxÉ ±Éå ÊEò
¤ÉxiÉÉ EòÉ N = 85 ½èþ, VÉÉä 5 +Éè®ú 17
EòÉ MÉÖhÉxÉ¡ò±É ½þè, ªÉ½þÉÄ MÉÉè®ú Eò®úå ÊEò ªÉä
nùÉäxÉÉå +Ê´É¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉBÄ ½þé* <ºÉ ̈ ÉÉ¨É±Éä
¨Éå =ºÉEòÉ E ̈ ÉÉxÉ ±ÉäiÉä ½þé ÊEò 5 ½è (¤ÉÉnù
¨Éå ºÉ¨ÉZÉåMÉä ÊEò ªÉ½þ 5 ºÉÆJªÉÉ Eò½þÉÆ ºÉä
+É<Ç)*

¤ÉxiÉÉ EòÉä EòÉä<Ç ºÉxnùä¶É ¦ÉäVÉxÉä Eäò
Ê±ÉB, ºÉxiÉÉ {É½þ±Éä =ºÉ ºÉxnùä¶É EòÉä
ºÉÆJªÉÉ+Éå ¨Éå {ÉÊ®ú´ÉÊiÉÇiÉ Eò®úäMÉÉ* ¨ÉÉxÉ
±ÉÒÊVÉB ºÉxiÉÉ ‘¤ÉSÉÉ+Éä’ Ê±ÉJÉxÉÉ SÉÉ½þ
®ú½þÉ ½þè, +Éè®ú EÚò]õ ºÉÆJªÉÉ ̈ Éå ̈ ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB
ªÉ½þ 10 ¤ÉxÉiÉÉ ½þè* <ºÉ Ê´ÉÊvÉ ¨Éå ºÉxiÉÉ
EòÉä 10 EòÉä E = 5 EòÒ PÉÉiÉ iÉEò ¤ÉgÉxÉÉ
½þÉäMÉÉ, +lÉÉÇiÉ ́ É½þ 10 x 10 x 10 x 10
x 10 ½þÉä VÉÉBMÉÉ* ºÉxiÉÉ EòÉä ´ÉÉºiÉ´É ¨Éå
MÉÖhÉxÉ¡ò±É xÉ½þÓ SÉÉÊ½þB, ¤ÉÊ±Eò ÊºÉ¡Çò
=ºÉ MÉÖhÉxÉ¡ò±É EòÉä N ºÉä, VÉÉä ÊEò 85
½þè, Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ Eò®úxÉä {É®ú ¤ÉSÉÉ ½þÖ+É
¶Éä¹É¡ò±É SÉÉÊ½þB* MÉÖhÉxÉ¡ò±É 1,00,000
(BEò ±ÉÉJÉ) ½þè ÊVÉºÉä 85 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä
{É®ú ¶Éä¹É¡ò±É (ÊVÉºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä EòÒ ±É¨¤ÉÒ
|ÉÊGòªÉÉ Eäò Ê¤ÉxÉÉ {ÉiÉÉ ÊEòªÉÉ VÉÉ ºÉEòiÉÉ
½þè) 40 ¤ÉSÉiÉÉ ½þè* <ºÉ iÉ®ú½þ 40 ´É½þ
EÚò]õ ºÉÆJªÉÉ ½þè VÉÉä ºÉxiÉÉ <Ç-¨Éä±É ªÉÉ
Ê¡ò®ú ¡òÉäxÉ ºÉä ¤ÉxiÉÉ EòÉä ¤ÉiÉÉ nùäiÉÉ ½þè,
Ê¤ÉxÉÉ <ºÉ ¤ÉÉiÉ EòÒ {É®ú´ÉÉ½þ ÊEòB ÊEò
JÉÖÊ¡òªÉÉ ªÉÉ Ê¡ò®ú EòÉä<Ç +Éè®ú =ºÉ <Ç-¨Éä±É
EòÉä {Ég ±ÉäMÉÉ, ªÉÉ ¡òÉäxÉ EòÉä ¤ÉÒSÉ ¨Éå ½þÒ
ºÉÖxÉ ±ÉäMÉÉ* ºÉxiÉÉ SÉÉ½þä iÉÉä <ºÉä +JÉ¤ÉÉ®ú
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¨Éå Uô{É´ÉÉ ¦ÉÒ ºÉEòiÉÉ ½þè*
+¤É ¤ÉxiÉÉ ªÉ½þ ºÉxnùä¶É Ê¨É±ÉxÉä Eäò

¤ÉÉnù ÊVÉºÉ¨Éå 40 Ê±ÉJÉÉ ½þè +{ÉxÉÉ MÉÖ{iÉ
xÉ¨¤É®ú, VÉÉä ÊEò <ºÉ ¨ÉÉ¨É±Éä ¨Éå D = 13
½þè, EòÉ <ºiÉä̈ ÉÉ±É Eò®úiÉÉ ½þè, +Éè®ú 40 EòÒ
MÉhÉxÉÉ 13 EòÒ PÉÉiÉ ¨Éå Eò®úiÉÉ ½þè (ªÉ½þ
¦ÉÒ ¤ÉÉnù ¨Éå ºÉ¨ÉZÉåMÉä ÊEò ªÉ½þ ºÉÆJªÉÉ 13
Eò½þÉÆ ºÉä +É<Ç)* ªÉÉxÉÒ 40 x 40 x 40 x
40 x....13 ¤ÉÉ®ú* BEò ¤ÉÉ®ú Ê¡ò®ú ¤ÉxiÉÉ
EòÉä MÉÖhÉxÉ¡ò±É EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®úxÉä EòÒ
+É´É¶ªÉEòiÉÉ xÉ½þÓ ½þè, =ºÉä ÊºÉ¡Çò N =
85 ºÉä Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ Eò®úxÉä Eäò ¤ÉÉnù ¶Éä¹É¡ò±É
SÉÉÊ½þB* ªÉ½þ ¶Éä¹É¡ò±É 10 ½þè* ªÉ½þ ºÉÒvÉÒ-
ºÉÉnùÒ ¦ÉÉ¹ÉÉ EòÉä ºÉÆJªÉÉi¨ÉEò °ü{É ºÉä
¤ÉiÉÉxÉä ´ÉÉ±ÉÉ ´É½þÒ +ÆEò ½þè, ÊVÉºÉEòÉ

ºÉxiÉÉ xÉä EÚò]õÉÆEòxÉ ÊEòªÉÉ ½þè +Éè®ú ÊVÉºÉEòÉ
+lÉÇ ½þè ‘¤ÉSÉÉ+Éä’* ½èþ xÉ +nÂù¦ÉÖiÉ!!
½þ¨É N, E +Éè®ú D iÉEò EèòºÉä {É½þÖÄSÉä?

VÉèºÉÉ ÊEò >ð{É®ú ºÉ¨ÉZÉÉªÉÉ MÉªÉÉ ½è,
N ÊEòx½þÓ ¤Écä +Ê´É¦ÉÉVªÉ +ÆEòÉå p +Éè®ú
q EòÉ MÉÖhÉxÉ¡ò±É ½þè, +lÉÉÇiÉ N = p x q.

{É®úxiÉÖ |ÉÊGòªÉÉ EòÉä ºÉ¨ÉZÉxÉä Eäò Ê±ÉB
½þ¨É ªÉ½þÉÄ ºÉ®ú±É UôÉä]õä +Ê´É¦ÉÉVªÉ +ÆEò
±ÉäiÉä ½þé* ½þ¨ÉÉ®úÉ p = 17 +Éè®ú q = 5 ½þè
+Éè®ú N = p x q = 85 ½þè* p +Éè®ú q ¨Éå
ºÉä 1-1 PÉ]õÉ Eò®ú ºÉÆJªÉÉBÄ ÊxÉEòÉ±Éå +Éè®ú
=xÉEòÉ MÉÖhÉxÉ¡ò±É Eò®úå, Ê¡ò®ú =ºÉ¨Éå 1
VÉÉäcå÷* +lÉÉÇiÉ 16 MÉÖÊhÉiÉ 4 Eò®úå, Ê¡ò®ú
=ºÉ¨Éå 1 VÉÉäcxÉä {É®ú 65 ½þÉä VÉÉiÉÉ ½þè*

+¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉBÄ
ªÉ½þÉÄ +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÒ EÖòUô Ê´ÉÊ¶É¹]õiÉÉ+Éå EòÉ ´ÉhÉÇxÉ ÊEòªÉÉ ½þè ÊVÉxÉEòÒ
½þ¨Éå <ºÉ ±ÉäJÉ ¨Éå +É´É¶ªÉEòiÉÉ ½þÉäMÉÒ*
ºÉ¤ÉºÉä {É½þ±Éä =xÉ ÊSÉx½þÉå EòÒ {ÉÊ®ú¦ÉÉ¹ÉÉBÄ ÊVÉxÉEòÉ ½þ¨É <ºiÉä̈ ÉÉ±É Eò®ú ®ú½þä ½þé:
54 EòÉ ¨ÉiÉ±É¤É ½þè - 5 x 5 x 5 x 5* <ºÉÒ |ÉEòÉ®ú 73 EòÉ ¨ÉiÉ±É¤É ½þè 7 x 7
x 7; +Éè®ú 21100 EòÉ ¨ÉiÉ±É¤É ½þè 21 x 21 x 21 x …100 ¤ÉÉ®ú* VÉ¤É +É{É
<ºÉä {ÉÚ®úÒ iÉ®ú½þ Ê±ÉJÉåMÉä iÉÉä 21, ºÉÉè ¤ÉÉ®ú +ÉBMÉÉ*
+¦ÉÉVªÉ (Prime) ºÉÆJªÉÉ CªÉÉ ½þÉäiÉÒ ½þè? +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉ BEò ºÉä ¤ÉcÒ ´É½þ
ºÉÆJªÉÉ ½þÉäiÉÒ ½þè ÊVÉºÉä BEò ªÉÉ JÉÖnù =ºÉÒ ºÉÆJªÉÉ Eäò +±ÉÉ´ÉÉ ÊEòºÉÒ +Éè®ú
vÉxÉÉi¨ÉEò ºÉÆJªÉÉ ºÉä Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ xÉ½þÓ ÊEòªÉÉ VÉÉ ºÉEòiÉÉ* <ºÉ iÉ®ú½þ 13 BEò
+¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉ ½þè CªÉÉåÊEò <ºÉä ÊºÉ¡Çò 1 ªÉÉ 13 ºÉä ½þÒ Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ ÊEòªÉÉ VÉÉ
ºÉEòiÉÉ ½þè* ±ÉäÊEòxÉ 20 +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉ xÉ½þÓ ½þè, CªÉÉåÊEò ªÉ½þ 5 x 4 ¦ÉÒ ½þè*
BEò BäºÉÒ ºÉÆJªÉÉ VÉÉä +¦ÉÉVªÉ xÉ½þÓ ½þè =ºÉä ºÉÆªÉÖCiÉ (composite) ºÉÆJªÉÉ Eò½þÉ
VÉÉiÉÉ ½þè* ½þ¨É 2 EòÉä +¦ÉÉVªÉ ¨ÉÉxÉiÉä ½þé, +Éè®ú 1 EòÉä xÉ iÉÉä +¦ÉÉVªÉ +Éè®ú
xÉ ½þÒ ºÉÆªÉÖCiÉ ºÉÆJªÉÉ*
ÊEòiÉxÉÒ +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉBÄ ½þé? <xÉEòÒ ºÉÆJªÉÉ +xÉÊMÉxÉiÉ ½þè* ªÉÚÎC±Éb÷ xÉä
¤É½þÖiÉ {É½þ±Éä <ºÉä ÊºÉrù ÊEòªÉÉ lÉÉ*
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+¤É <ºÉ 65 EòÉä nùÉä MÉÖhÉxÉJÉhb÷Éå ¨Éå
¤ÉÉÄ]åõ -- ªÉ½þÒ ½þ¨ÉÉ®úä E +Éè®ú D ½þé* <ºÉ
¨ÉÉ¨É±Éä ¨Éå 65 = 5 x 13 ½þè* ÊºÉ¡Çò ªÉ½þ
ºÉÉ´ÉvÉÉxÉÒ ®úJÉå ÊEò MÉÖhÉEò E EòÉ 64,
VÉÉä ÊEò (p-1) x (q-1) ½þè, Eäò MÉÖhÉEòÉå
¨Éå EòÉä<Ç ºÉÉZÉÉ MÉÖhÉEò xÉ½þÓ ½þÉä* <ºÉ

iÉ®ú½þ ½þ¨ÉÉ®úÉ E = 5 +Éè®ú D = 13 ½þè**
+xªÉ =nùÉ½þ®úhÉ

+É{ÉEòÉä ªÉ½þ Ê´É¶´ÉÉºÉ Ênù±ÉÉxÉä Eäò
Ê±ÉB ÊEò ½þ¨É SÉiÉÖ®úÉ<Ç ÊnùJÉÉEò®ú +É{ÉEòÉä
¨ÉÚJÉÇ ¤ÉxÉÉxÉä EòÒ EòÉäÊ¶É¶É xÉ½þÓ Eò®ú ®ú½þä
½þé, +É<B BEò +Éè®ú =nùÉ½þ®úhÉ ±Éå*

+¦ÉÉVªÉ MÉÖhÉxÉJÉhb (Prime Factorisation) ÷: BEò ºÉä ¤Écä |ÉiªÉäEò {ÉÚhÉÉÈEò EòÉä
ÊºÉ¡Çò +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò =i{ÉÉnù Eäò °ü{É ¨Éå ¤ÉÉÄ]õÉ VÉÉ ºÉEòiÉÉ ½þè*
=nùÉ½þ®úhÉ Eäò Ê±ÉB: 20 = 2x2x5, <ºÉä 22 x 51 ¦ÉÒ Ê±ÉJÉÉ VÉÉ ºÉEòiÉÉ ½þè*
+Éè®ú 72 = 2 x 2 x 2 x 3 x 3 ÊVÉºÉä 23 x 32 ¦ÉÒ Ê±ÉJÉÉ VÉÉ ºÉEòiÉÉ ½þè*
ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ (Coprimes): EòÉä<Ç ¦ÉÒ nùÉä vÉxÉÉi¨ÉEò {ÉÚhÉÉÈEò ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þÉäiÉä
½þé (ªÉÉ ºÉÉ{ÉäÊIÉEò +¦ÉÉVªÉ ½þÉäiÉä ½þé) +MÉ®ú =xÉ¨Éå 1 Eäò +±ÉÉ´ÉÉ EòÉä<Ç +Éè®ú
ºÉÉZÉÉ MÉÖhÉxÉJÉhb÷ xÉ ½þÉä* +lÉÉÇiÉ =xÉEòÉ VÉÒ.ºÉÒ.B¨É. 1 ½þÉäiÉÉ ½þè* <ºÉ iÉ®ú½þ
8 +Éè®ú 15 ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þé ½þÉ±ÉÉÄÊEò +{ÉxÉä +É{É ¨Éå ´Éä +¦ÉÉVªÉ xÉ½þÓ ½þé*
ÊEòºÉÒ ºÉÆJªÉÉ ¨Éå ÊEòiÉxÉä ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þÉä ºÉEòiÉä ½þé? +É<B BEò +¦ÉÉVªÉ
ºÉÆJªÉÉ VÉèºÉä 7 EòÒ ¤ÉÉiÉ Eò®úå* 7 ºÉä UôÉä]õä ºÉ¦ÉÒ vÉxÉÉi¨ÉEò {ÉÚhÉÉÈEò 7 Eäò
ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þé* <ºÉ iÉ®ú½þ 7 Eäò 6 ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þé* ºÉÉ¨ÉÉxªÉiÉ: ÊEòºÉÒ
+¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉ p Eäò (p-1) ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þÉäiÉä ½þé* =nùÉ½þ®úhÉ Eäò Ê±ÉB
+¦ÉÉVªÉ 19 Eäò 18 ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þé; +Éè®ú +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉ 103 Eäò 102
ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þé*
VÉèºÉÉ ÊEò ½þ¨ÉxÉä ÊWÉGò ÊEòªÉÉ 1 ºÉä ¤Écä ÊEòºÉÒ ¦ÉÒ {ÉÚhÉÉÈEò EòÉä +¦ÉÉVªÉÉå Eäò
=i{ÉÉnù Eäò °ü{É ¨Éå Ê±ÉJÉÉ VÉÉ ºÉEòiÉÉ ½þè* VÉèºÉä 77 = 7 x 11 ½þÒ ±ÉÒÊVÉB,
ªÉ½þÉÄ 7 +Éè®ú 11 nùÉäxÉÉå +¦ÉÉVªÉ ½þé* iÉ¤É 77 ¨Éå (7-1) x (11-1) ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ
½þÉåMÉä ªÉÉxÉÒ 77 ¨Éå 60 ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þé* <ºÉä Eò®úEäò nùäÊJÉB*
ªÉÉxÉÒ ÊEò ªÉÊnù EòÉä<Ç ¦ÉÒ BäºÉÒ ºÉÆJªÉÉ N ½þÉä, VÉÉä nùÉä Ê´ÉÊ¦ÉxxÉ +¦ÉÉVªÉÉå, ¨ÉÉxÉ
±Éå ÊEò p +Éè®ú q EòÉ =i{ÉÉnù ½þÉä, iÉÉä =ºÉ¨Éå (p-1) x (q-1) ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þÉåMÉä*
=nùÉ½þ®úhÉ Eäò Ê±ÉB, 94 = 2 x 47, <ºÉÊ±ÉB 94 ¨Éå 1 x 46 ªÉÉxÉÒ 46
ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½éþ* ½þ¨É <ºÉ ºÉÆJªÉÉ EòÉä BEò Ê´ÉÊ¶É¹]õ OÉÒEò ºÉÆEäòiÉ Φ ºÉä
{ÉÖEòÉ®úåMÉä; <ºÉEòÉ =SSÉÉ®úhÉ ½þè ¡òÉ<Ç (VÉèºÉä +ÄOÉäWÉÒ ¨Éå ½þÉ<Ç ½þÉäiÉÉ ½þè)* <ºÉ
|ÉEòÉ®ú 94 Eäò Ê±ÉB Φ, 46 Eäò ¤É®úÉ¤É®ú ½þÉäMÉÉ* VÉ¤ÉÊEò 77 Eäò Ê±ÉªÉä Φ, 60
½þÉäMÉÉ*

* BEò ¨É½þi´É{ÉÚhÉÇ {É½þ±ÉÚ ÊVÉºÉä ¶ÉȪ û+ÉiÉ ¨Éå UôÉäc÷É VÉÉ ºÉEòiÉÉ ½èþ* nù®ú+ºÉ±É ºÉÉ¨ÉÉxªÉ ºÉ¨ÉÒEò®úhÉ <ºÉ
|ÉEòÉ®ú ½èþ: E D - 1 = k x (p-1) x (q-1) ={É®ú Eäò =nùÉ®ú½þhÉ ̈ Éå ½þ¨É k = 1 ±ÉäEò®ú SÉ±Éä ½éþ* ºÉÉ¨ÉÉxªÉ
iÉÉè®ú {É®ú, VÉ¤É ¦ÉÒ ½þ¨É k Eäò Ê±ÉB BäºÉä {ÉÚhÉÉÈEò SÉÖxÉå VÉÉä 1 ºÉä ¤Écä÷ ½þÉå, iÉ¦ÉÒ ½þ¨Éå ={ÉªÉÖHò E +Éè®ú
D Ê¨É±ÉåMÉä* JÉÉºÉiÉÉè®ú  {É®ú BäºÉÉ E, VÉÉä (p-1) x (q-1) EòÉ ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þÉä* =nùÉ½þ®úhÉ Eäò Ê±ÉB
p=5, q=11 Eäò Ê±ÉB ={ÉªÉÖHò E ´É D fÚÆøføxÉä EòÉ |ÉªÉÉºÉ Eò®åú*
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¨ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB N = p x q = 11 x 3
= 33 ½þè* vªÉÉxÉ nùå ÊEò 3 +Éè®ú 11 nùÉäxÉÉå
½þÒ +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉBÄ ½þé* +¤É ½þ¨ÉÉ®úÉ
MÉÖhÉxÉ¡ò±É (p-1) x (q-1) ½þÉäMÉÉ 10 x
2 = 20, <ºÉ¨Éå 1 VÉÉäc nùå* ½þ¨Éå 21
Ê¨É±ÉiÉÉ ½þè VÉÉä 7 x 3 EòÉ MÉÖhÉ¡ò±É ½þè*
ªÉÉxÉÒ ¨Éä®úÉ E ½þè 7 +Éè®ú D ½è 3* ¨Éé
+{ÉxÉä N +Éè® E (ªÉÉxÉÒ ÊEò 33 +Éè®ú 7)
ºÉÉ®úÒ nùÖÊxÉªÉÉ EòÉä ¤ÉiÉÉ nùäiÉÉ ½þÚÄ VÉèºÉä ¨Éé
+{ÉxÉÉ ]õä±ÉÒ¡òÉäxÉ xÉ¨¤É®ú ºÉ¤ÉEòÉä ¤ÉiÉÉiÉÉ
½þÚÄ* ±ÉäÊEòxÉ ¨Éé D EòÉä MÉÖ{iÉ ®úJÉiÉÉ ½þÚÄ
+Éè®ú <ºÉä ÊEòºÉÒ EòÉä ¦ÉÒ xÉ½þÓ ¤ÉiÉÉiÉÉ*
+¤É ¨ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB +É{É ¨ÉÖZÉä MÉÖ{iÉ °ü{É
ºÉä EòÉä<Ç ºÉxnùä¶É ¦ÉäVÉxÉÉ SÉÉ½þiÉä ½þé* SÉÊ±ÉB
Eò½þå ÊEò +É{É ¨ÉÖZÉä VÉÉä ºÉxnùä¶É ¦ÉäVÉxÉÉ
SÉÉ½þiÉä ½þé ´É½þ ºÉÆJªÉÉ ¨Éå {ÉÊ®ú´ÉÊiÉÇiÉ Eò®ú
Ê±ÉªÉÉ MÉªÉÉ ½þè +Éè®ú ªÉ½þ +ÆEò ½þè 5* +É{É
5 {É®ú ¨Éä®úä E EòÒ PÉÉiÉ SÉgÉ nùäiÉä ½þé iÉÉä
ªÉ½þ ¤ÉxÉ VÉÉiÉÉ ½þè 57 ªÉÉxÉÒ 5 x 5 x 5
x 5 x 5 x 5 x 5 +Éè®ú <ºÉ¨Éå +¤É +É{É N
ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäiÉä ½þé VÉÉä ÊEò +É{ÉEäò +Éè®ú
ºÉ¤ÉEäò {ÉÉºÉ {É½þ±Éä ºÉä ½þÒ ={É±É¤vÉ ½þè -
57 = 78125 EòÉä 33 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä {É®ú

¶Éä¹É¡ò±É 14 ¤ÉSÉiÉÉ ½þè*
+É{É ¨ÉÖZÉä 14 EÚò]õ ºÉxnùä¶É Eäò °ü{É

¨Éå ¦ÉäVÉiÉä ½é* +É{É SÉÉ½å iÉÉä <ºÉä
ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò °ü{É ºÉä ¦ÉÒ ¦ÉäVÉ ºÉEòiÉä ½þé*
VÉ¤É ¨ÉÖZÉä 14 ºÉÆJªÉÉ Ê¨É±ÉiÉÒ ½þè iÉÉä ¨Éé
<ºÉ {É®ú +{ÉxÉÒ MÉÖ{iÉ ºÉÆJªÉÉ 3 EòÒ PÉÉiÉ
±ÉMÉÉ Eò®ú MÉhÉxÉÉ Eò®úiÉÉ ½þÚ Ä, +Éè®ú ̈ ÉÖZÉä 2744
|ÉÉ{iÉ ½þÉäiÉÉ ½þè* <ºÉ¨Éå 33 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä
Eäò ¤ÉÉnù ¨ÉÖZÉä ¶Éä¹É¡ò±É 5 Ê¨É±ÉiÉÉ ½þè*

ªÉ½þÒ 5 ´É½þ ¨ÉÚ±É ºÉxnùä¶É lÉÉ VÉÉä
+É{É ̈ ÉÖZÉä ¦ÉäVÉxÉÉ SÉÉ½þiÉä lÉä* ̈ ÉÖZÉä +É{ÉEòÉ
ºÉxnùä¶É Ê¨É±É MÉªÉÉ! Ê¡ò®ú ºÉä +nÂù¦ÉÖiÉ!!

>ð{É®ú ÊnùB MÉB nùÉäxÉÉå =nù½þÉ®úhÉÉå ¨Éå,
¶Éä¹É¡ò±É {ÉÉxÉä Eäò Ê±ÉB +É{ÉEòÉä ‘´ÉÉºiÉ´É’
¨Éå {ÉÚ®úÉ ±É¨¤ÉÉ ¦ÉÉMÉ nùäxÉä EòÒ +É´É¶ªÉEòiÉÉ
xÉ½þÓ ½þè* ¤ÉÉìCºÉ nùäJÉå ‘±É¨¤Éä |ÉSÉÊ±ÉiÉ
iÉ®úÒEäò ºÉä ¦ÉÉMÉ ÊnùB ¤ÉMÉè®ú ¶Éä¹É¡ò±É
{ÉÉxÉÉ*’

ªÉ½þ iÉ®úEòÒ¤É CªÉÉå EòÉ¨É Eò®iÉÒ ½þè?
ªÉ½þ <ºÉÊ±ÉB EòÉ¨É Eò®úiÉÒ ½þè CªÉÉåÊEò

nùÉä ¤É½þÖiÉ ¤ÉcÒ ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÉ +É{ÉºÉ ¨Éå

ò 14

57  = 78125
78125 EòÉä 33 ºÉä ¦ÉÉMÉ
näùxÉä {É®ú ¶Éä¹É¡ò±É 14

143  = 2744
2744 EòÉä 33 ºÉä ¦ÉÉMÉ
näùxÉä {É®ú ¶Éä¹É¡ò±É 5
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±É¨¤Éä |ÉSÉÊ±ÉiÉ iÉ®úÒEäò ºÉä ¦ÉÉMÉ ÊnùB ¤ÉMÉè®ú ¶Éä¹É¡ò±É |ÉÉ{iÉ Eò®úxÉÉ
½þ¨É >ð{É®ú ªÉ½þ Eò½þiÉä ®ú½þä ÊEò 10 x 10 x 10 x 10 x 10 EòÉä 85 ºÉä ¦ÉÉMÉ
nùäxÉä Eäò ¤ÉÉnù |ÉÉ{iÉ ¶Éä¹É¡ò±É ½þÉÊºÉ±É Eò®úxÉä Eäò Ê±ÉB ºÉxiÉÉ EòÉä ´ÉÉºiÉ´É ¨Éå
MÉÖhÉxÉ¡ò±É EòÒ +É´É¶ªÉEòiÉÉ xÉ½þÓ ½þè*
ªÉ½ ½èþ <ºÉEòÒ iÉ®úEòÒ¤É! <ºÉ iÉ®úÒEäò ¨Éå ½þ¨É Eäò´É±É ¶Éä¹É¡ò±ÉÉå EòÉ ={ÉªÉÉäMÉ
Eò®åúMÉä* ªÉ½þ iÉ®úÒEòÉ ¤ÉiÉÉxÉä Eäò Ê±ÉB ½þ¨É UôÉä]õÒ ºÉÆJªÉÉ+Éå ºÉä ¶ÉȪ û+ÉiÉ Eò®úåMÉä*
ºÉ¤ÉºÉä {É½þ±Éä 10 ¨Éå 7 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä EòÉä ±ÉäiÉä ½þé* <ºÉ¨Éå ¶Éä¹É¡ò±É 3 ¤ÉSÉiÉÉ
½þè*
EÞò{ÉªÉÉ vªÉÉxÉ nùÒÊVÉB ÊEò +ÉMÉä ½þ¨ÉxÉä ºÉÆEäòiÉ ‘≡’ EòÉ <ºiÉä̈ ÉÉ±É ‘Eäò ¤É®úÉ¤É®ú
½þè’ VÉèºÉä +lÉÇ ¨Éå xÉ Eò®úEäò <ºÉ +lÉÇ ¨Éå ÊEòªÉÉ ½þè ÊEò ½þ¨ÉÉ®úä Ê±ÉB nùÉä +ÆEò
‘ºÉ¨É°ü{É’ ½þé, +MÉ®ú =xÉ¨Éå BEò ½þÒ ¦ÉÉVÉEò ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä {É®ú =xÉEòÉ ¶Éä¹É¡ò±É
ºÉ¨ÉÉxÉ ®ú½þiÉÉ ½è*
+¤É 100 = 10 x 10 EòÉä 7 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä {É®ú ¶Éä¹É¡ò±É CªÉÉ ®ú½þiÉÉ ½þè? 7
x 14 = 98 ½þè, +Éè®ú <ºÉ iÉ®ú½þ 100-98 = 2 ¶Éä¹É¡ò±É ½þè* ±ÉäÊEòxÉ ¨ÉÉxÉ
±ÉÒÊVÉB ÊEò ¨Éé ÊºÉ¡Çò 10 EòÉä 7 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä {É®ú Ê¨É±Éä ¶Éä¹É¡ò±É {É®ú ½þÒ EòÉ¨É
Eò°üÄ iÉÉä <ºÉ¨Éå ¶Éä¹É¡ò±É 3 ½þÉäiÉÉ ½þè* +É<B nùäJÉå EèòºÉä:
100 = 10 x 10 ≡ 3 x 3 (10 EòÉä 7 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä {É®ú ¶Éä¹É¡ò±É ½þè 3)
= 9 ≡ 2 (9 EòÉä 7 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä {É®ú ¶Éä¹É¡ò±É ½þè 2)*
<ºÉÒ |ÉEòÉ®ú 106 (nùºÉ ±ÉÉJÉ) ¨Éå 7 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä EòÉä <ºÉÒ iÉ®úÒEäò ºÉä Eò®úxÉä
{É®ú ¶Éä¹É¡ò±É ½þÉäMÉÉ:
≡ 3 x 3 x 3 x 3 x 3 x 3 = 9 x 9 x 9 ≡ 2 x 2 x 2 = 6 ½þè xÉ +nÂù¦ÉÖiÉ!
+É{É |É¦ÉÉÊ´ÉiÉ xÉ½þÓ ½þÖB? +É<B ½þ¨É 596 ±Éå +Éè®ú <ºÉä 57 ºÉä Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ
Eò®úå*
<ºÉÒ {ÉrùÊiÉ EòÉä +{ÉxÉÉiÉä ½ÖþB,

MÉÖhÉÉ iÉÉä ½þ®ú EòÉä<Ç Eò®ú ºÉEòiÉÉ ½þè ±ÉäÊEòxÉ
=ºÉ MÉÖhÉÉ ºÉä |ÉÉ{iÉ ºÉÆJªÉÉ Eäò MÉÖhÉxÉJÉhb÷
Eò®úxÉÉ <iÉxÉÉ +ÉºÉÉxÉ xÉ½þÓ ½þè* ªÉ½þÉÄ
iÉEò ÊEò nùÉä 200 +ÆEòÉå ´ÉÉ±ÉÒ ºÉÆJªÉÉ+Éå
Eäò MÉÖhÉxÉ¡ò±É Eäò MÉÖhÉxÉJÉhb÷ ÊxÉEòÉ±ÉxÉä

¨Éå +ÉVÉ Eäò ºÉ¤ÉºÉä ¤Éä½þiÉ®úÒxÉ EòÆ{ªÉÚ]õ®ú
EòÉä =ºÉºÉä ¦ÉÒ +ÊvÉEò ºÉ¨ÉªÉ ±ÉMÉ VÉÉBMÉÉ
ÊVÉiÉxÉÒ ½þ¨ÉÉ®úä ¥ÉÀÉhb÷ EòÒ =©É ½þè*
<ºÉÊ±ÉB ´ÉÉºiÉÊ´ÉEò VÉÒ´ÉxÉ ¨Éå ½þÉäxÉä ´ÉÉ±Éä
ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ EÚò]õ±ÉäJÉxÉ ¨Éå Eäò´É±É

596       26          64------- ≡ ------- = --------57      57      57 ≡ ¶Éä¹É¡ò±É 7
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ºÉxiÉÉ +Éè®ú ¤ÉxiÉÉ EòÒ MÉhÉxÉÉBÄ
105 EòÉä 85 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä {É®ú Ê¨É±ÉÉ ¶Éä¹É¡ò±É - ºÉxiÉÉ uùÉ®úÉ ¶Éä¹É¡ò±É iÉ®úÒEäò
ºÉä EòÉ¨É Eò®úiÉä ½þÖB EòÒ MÉ<Ç MÉhÉxÉÉ,

≡ ¶Éä¹É¡ò±É 40
¤ÉxiÉÉ EòÒ MÉhÉxÉÉ
+¤É ¤ÉxiÉÉ EòÉä 40 EÚò]õ ºÉxnùä¶É Eäò °ü{É ¨Éå Ê¨É±ÉiÉÉ ½þè +Éè®ú ÊxÉÎ¶SÉiÉ iÉÉè®ú
{É®ú ½þ®ú EòÉä<Ç ´ªÉÎCiÉ <ºÉä nùäJÉ ºÉEòiÉÉ ½þè - <ºÉ ¤ÉÉiÉ ºÉä ¡òEÇò xÉ½þÓ {ÉciÉÉ*
¤ÉxiÉÉ +{ÉxÉÒ MÉÖ{iÉ SÉÉ¤ÉÒ, VÉÉä ÊEò 13 ½þè, EòÉ <ºiÉä̈ ÉÉ±É =ºÉ ¨ÉÚ±É ºÉÆJªÉÉ
EòÉä |ÉÉ{iÉ Eò®úxÉä Eäò Ê±ÉB Eò®úäMÉÉ VÉÉä ºÉxiÉÉ xÉä ºÉxnùä¶É Eäò iÉÉè®ú {É®ú ¦ÉäVÉÒ ½þè*
¤ÉxiÉÉ EòÉä ´É½þ ¶Éä¹É¡ò±É |ÉÉ{iÉ Eò®úxÉÉ ½þè VÉ¤É 4013 EòÉä 85 ºÉä Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ
ÊEòªÉÉ VÉÉiÉÉ ½þè* Ê¤ÉxÉÉ MÉÖhÉÉ Eò®úä ½þÒ ¤ÉxiÉÉ ªÉ½þ Eò®ú ºÉEòiÉÉ ½þè* ¶Éä¹É¡ò±É
Eäò iÉ®úÒEäò ºÉä EòÉ¨É Eò®úiÉä ½þÖB +Éè®ú ªÉ½þ vªÉÉxÉ ®úJÉiÉä ½þÖB ÊEò Ê´É¦ÉÉVÉEò 85
½þè -

≡ ¶Éä¹É¡ò±É 10

VÉÉBMÉÉ*
<ºÉEäò {ÉÒUôä EòÉ MÉÊhÉiÉ ½þè +ÉìªÉ±É®ú

EòÉ |É¨ÉäªÉ (+É{É +MÉ®ú +{ÉxÉä Ênù¨ÉÉMÉ
EòÉä lÉÉäcÒ EòºÉ®úiÉ Eò®ú´ÉÉxÉÉ SÉÉ½þiÉä ½þé
iÉÉä ¤ÉÉìCºÉ nùäJÉå) VÉÉä ÊEò ¡ò¨Éæ] Eäò |É¨ÉäªÉ
EòÉ ºÉÉ¨ÉÉxªÉÒEò®úhÉ ½þè* ªÉä nùÉäxÉÉå ½þÒ
|É¨ÉäªÉ +ÉvÉÖÊxÉEò ¤ÉÒVÉMÉÊhÉiÉ ªÉÉ +ÆEò

¤É½þÖiÉ ¤ÉcÒ ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÉ ½þÒ <ºiÉä̈ ÉÉ±É
½þÉäiÉÉ ½þè* ½þEòÒEòiÉ iÉÉä ªÉ½þ ½þè ÊEò ÊEòºÉÒ
EòÉä ¦ÉÒ ¤ÉcÒ ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÉ MÉÖhÉxÉJÉhb÷
Eò®úxÉä EòÒ EòÉä<Ç +Énù¶ÉÇ i´ÉÊ®úiÉ |ÉÊGòªÉÉ
Eäò ¤ÉÉ®úä ¨Éå VÉÉxÉEòÉ®úÒ xÉ½þÓ ½þè* +MÉ®ú
BäºÉÒ EòÉä<Ç |ÉÊGòªÉÉ føÚÄgø ±ÉÒ VÉÉiÉÒ ½þè iÉÉä
ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ EÚò]õ±ÉäJÉxÉ v´ÉºiÉ ½þÉä

85           85                 85              85         85
105      102x102x10        15x15x10        225x10      55x10

44x44x44x44x10        256x256x256x256x10
   85                       85

1x1x1x1x1x10

85         85                   85                     85
4013      (4x10)13        413x105x105x103         413x40x40x103

85              85            85           85
413x4x4x105      415x105        415x40         416x10

     ------ =  -------------------- =  ----------------------------------  ≡  --------------------------------- =

   ------------------------- =  ---------------- ≡  ------------------ =  --------------- =

   --------------------------------  = ----------------------------------------------  ≡

    ------ = ----------------------------- ≡ ------------------------- = ----------------- ≡ --------------
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+ÉìªÉ±É®ú EòÉ |É¨ÉäªÉ
½þ¨É nùÉä +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉBÄ p +Éè® q ±ÉäiÉä ½þé* <xÉEäò MÉÖhÉxÉ¡ò±É p x q EòÉä N
Eäò ¤É®úÉ¤É®ú Ê±ÉJÉiÉä ½þé* ½þ¨É VÉÉxÉiÉä ½þé ÊEò (¤ÉÉìCºÉ nùäJÉå +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉBÄ)
(p-1) x (q-1) = Φ EòÉä MÉÖhÉxÉ¡ò±É p x q Eäò ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉÉå EòÒ ºÉÆJªÉÉ Eò½þ
ºÉEòiÉä ½þé* <xÉ ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉÉå EòÒ ºÉÆJªÉÉ ¨Éå BEò VÉÉäc nùå, +lÉÉÇiÉ Φ vÉxÉ
1, ªÉÉxÉÒ (Φ + 1) YÉÉiÉ Eò®ú ±Éå*
N ºÉä UôÉä]õä ÊEòºÉÒ ¦ÉÒ vÉxÉÉi¨ÉEò {ÉÚhÉÉÈEò EòÉä ±Éå, +Éè®ú <ºÉä T Eò½þå*
+MÉ®ú +É{É T EòÉä JÉÖnù ºÉä (Φ + 1) ¤ÉÉ®ú MÉÖhÉÉ Eò®úå, +Éè®ú MÉÖhÉxÉ¡ò±É EòÉä
N ºÉä ¦ÉÉMÉ nùå, iÉÉä ¶Éä¹É¡ò±É ¦ÉÒ T ®ú½þäMÉÉ* ªÉ½þ +ÉìªÉ±É® Eäò |É¨ÉäªÉ EòÉ ÊxÉ¹Eò¹ÉÇ
½þè - ¤ÉÎ±Eò =xÉEäò Eò<Ç |É¨ÉäªÉÉå ¨Éå ºÉä BEò EòÉ*
=nùÉ½þ®úhÉ: nùÉä +¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉBÄ 5 +Éè®ú 2 ±Éå* <xÉEòÉ MÉÖhÉxÉ¡ò±É 10 ½èþ*
10 EòÒ ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉBÄ SÉÉ®ú ½þé, ªÉÉxÉÒ ´Éä ºÉÆJªÉÉBÆ ÊVÉxÉEäò ´É 10 Eäò
¤ÉÒSÉ ̈ Éå EòÉä<Ç ºÉÉZÉÉ MÉÖhÉxÉJÉhb÷ xÉ ½þÉä - 1, 3, 7, 9* ªÉÉxÉÒ ªÉ½þ ½è Φ (10)
= 4* ½þ¨É <ºÉä <ºÉ iÉ®ú½þ ¦ÉÒ Eò®ú ºÉEòiÉä ½þé: Φ (10) = Φ (5 x 2) = (5-
1) x (2-1) = 4 x 1 = 4 *
10 ºÉä UôÉä]õÉ EòÉä<Ç ¦ÉÒ ºÉ¨É {ÉÚhÉÉÈEò ±Éå VÉèºÉä 6* +MÉ®ú 6 EòÉä (Φ + 1) ¤ÉÉ®ú
MÉÖhÉÉ ÊEòªÉÉ VÉÉiÉÉ ½þè (ªÉ½þ SÉÉ®ú vÉxÉ 1 ½þè ªÉÉxÉÒ ÊEò 5) +Éè®ú <ºÉä 10 ºÉä
¦ÉÉMÉ nùä nùå iÉÉä +ÉìªÉ±É®ú EòÒ |É¨ÉäªÉ Eò½þiÉÒ ½þè ÊEò ¶Éä¹É¡ò±É ¦ÉÒ 6 ½þÒ ®ú½þäMÉÉ*

ÊºÉrùÉxiÉ EòÒ ÊEòºÉÒ ¦ÉÒ ÊEòiÉÉ¤É Eäò
¶ÉÖ¯û+ÉiÉÒ EÖòUô {ÉxxÉÉå ¨Éå ½þÒ ÊxÉ{É]õÉ
ÊnùB VÉÉiÉä ½þé*
ºÉÉ®úÉÆ¶É

ºÉxiÉÉ ºÉ¤ÉºÉä {É½þ±Éä ºÉxnùä¶É EòÉä
´ÉhÉÇ̈ ÉÉ±ÉÉ Eäò +IÉ®úÉå ºÉä ºÉÆJªÉÉ ̈ Éå ¤Énù±ÉiÉÉ
½þè* <ºÉ ºÉÆJªÉÉ EòÉ EÚò]õÉÆEòxÉ Eò®úxÉä Eäò
Ê±ÉB ºÉxiÉÉ <ºÉ ºÉÆJªÉÉ EòÉä PÉÉiÉ E iÉEò
¤ÉgÉiÉÉ ½þè, +Éè®ú =ºÉºÉä |ÉÉ{iÉ ºÉÆJªÉÉ ¨Éå
Ê¡ò®ú BEò nùÚºÉ®úÒ ºÉÆJªÉÉ N ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä
Eäò ¤ÉÉnù ¶Éä¹É¡ò±É R ½þÉÊºÉ±É Eò®úiÉÉ ½þè*
(E iÉlÉÉ N, <xÉ nùÉäxÉÉå ºÉÆJªÉÉªÉÉå EòÉä

¤ÉxiÉÉ ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò °ü{É ºÉä {É½þ±Éä ½þÒ
PÉÉäÊ¹ÉiÉ Eò®ú SÉÖEòÉ ½þÉäiÉÉ ½þè*) ÊºÉ¡Çò ªÉ½þÒ
¶Éä¹É¡ò±É R ¤ÉxiÉÉ EòÉä Ê¨É±ÉiÉÉ ½þè* <ºÉä
JÉÉä±ÉxÉä Eäò Ê±ÉB ¤ÉxiÉÉ ¶Éä¹É¡ò±É EòÉä
PÉÉiÉ D, VÉÉä ÊºÉ¡Çò =ºÉä {ÉiÉÉ ½þè, iÉEò
¤ÉgÉiÉÉ ½þè, +Éè®ú Ê¡ò®ú N ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä Eäò
¤ÉÉnù ¶Éä¹É¡ò±É |ÉÉ{iÉ Eò®úiÉÉ ½þè* +É¶SÉªÉÇ
VÉxÉEò °ü{É ºÉä ¤ÉxiÉÉ EòÉä ´É½þÒ ºÉÆJªÉÉ
Ê¨É±É VÉÉiÉÒ ½þè, ÊVÉºÉ¨Éå ¨ÉÚ±ÉiÉ: ºÉxiÉÉ
xÉä ́ ÉÉºiÉÊ´ÉEò ºÉxnùä¶É EòÉä ¤Énù±ÉEò®ú Ê¡ò®ú
=ºÉEòÉ EÚò]õÉÆEòxÉ ÊEòªÉÉ lÉÉ* +¤É ¤ÉxiÉÉ
<ºÉ ºÉÆJªÉÉ EòÉä Ê¡ò®ú ´ÉhÉÇ¨ÉÉ±ÉÉ ¨Éå
{ÉÊ®ú´ÉÊiÉÇiÉ Eò®ú ºÉxiÉÉ EòÉ ¨ÉÚ±É ºÉxnùä¶É
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+¤É <ºÉä VÉÉÄSÉ Eò®ú näùJÉå* 6 x 6 x 6 x 6 x 6 = 7776 ½þè ÊVÉºÉ¨Éå 10 ºÉä ¦ÉÉMÉ
nùäxÉä Eäò ¤ÉÉn 6 ½þÒ ¶Éä¹É¡ò±É ®ú½þiÉÉ ½þè* ´ÉÉ½þ!
+¤É N = 10 Eäò Ê±ÉB BEò +Éè®ú =nùÉ½þ®úhÉ näùJÉå: 7 ±ÉÒÊVÉB VÉÉä N = 10
ºÉä Eò¨É ½þè* 75 = 16807 +Éè®ú 10 ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäxÉä {É®ú ¶Éä¹É¡ò±É ½þè 7 +Éè®ú Ê¡ò®ú
ºÉä ´ÉÉ½þ!!
ªÉ½þ +ÉìªÉ±É®ú EòÒ |É¨ÉäªÉ EòÉ xÉiÉÒVÉÉ ½þè* +MÉ® N BEò vÉxÉÉi¨ÉEò {ÉÚhÉÉÈEò ½þè,
+Éè®ú +MÉ®ú Eò½þå ÊEò <ºÉ¨Éå Φ ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þé* +¤É +MÉ®ú A, N ºÉä UôÉä]õÉ
EòÉä<Ç ¦ÉÒ vÉxÉÉi¨ÉEò {ÉÚhÉÉÈEò ½è iÉ¤É, +É{É VÉ¤É A EòÉä JÉÖnù ºÉä  Φ + 1 ¤ÉÉ®ú
MÉÖhÉÉ Eò®úEäò, xÉiÉÒVÉä EòÉä N ºÉä ¦ÉÉMÉ nùäiÉä ½þé, iÉÉä ¶Éä¹É¡ò±É A Eäò +±ÉÉ´ÉÉ EÖòUô
+Éè®ú xÉ½þÓ ½þÉäiÉÉ* ÊEòiÉxÉÉ +É¶SÉªÉÇVÉxÉEò!
‘´ÉÉºiÉÊ´ÉEò’ +ÉìªÉ±É®ú |É¨ÉäªÉ Eò½þiÉÒ ½þè ÊEò AΦ EòÉä N ºÉä Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ Eò®úxÉä
{É®ú ¶Éä¹É¡ò±É 1 ½þÉäiÉÉ ½þè, VÉ½þÉÄ N +Éè®ú A ºÉ½þ+¦ÉÉVªÉ ½þé*
EÚò]õÉÆEòxÉ Eäò ½þ¨ÉÉ®úä ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ iÉÆjÉ ¨Éå ´ÉÉºiÉ´É ¨Éå ½þ¨ÉxÉä ªÉ½þ ÊEòªÉÉ
ÊEò (Φ+1) Eäò MÉÖhÉxÉJÉhb÷ D x E Eäò °ü{É ¨Éå Eò®ú ÊnùB* Ê¡ò®ú ½þ¨ÉxÉä EòÉä<Ç
BäºÉÉ vÉxÉÉi¨ÉEò {ÉÚhÉÉÈEò A Ê±ÉªÉÉ VÉÉä N ºÉä UôÉä]õÉ ½þè* ½þ¨ÉxÉä ºÉ¤ÉºÉä {É½þ±Éä
AE EòÒ MÉhÉxÉÉ EòÒ, Ê¡ò®ú =ºÉä N ºÉä Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ Eò®úxÉä Eäò ¤ÉÉnù ¶Éä¹É¡ò±É EòÒ
MÉhÉxÉÉ EòÒ* +MÉ®ú <ºÉ ¶Éä¹É¡ò±É EòÉä R Eò½þå, iÉÉä BEò ¤ÉÉ®ú Ê¡ò®ú ºÉä RD EòÒ
MÉhÉxÉÉ EòÒ* +¤É <ºÉä E ºÉä Ê´É¦ÉÉÊVÉiÉ Eò®úå, iÉÉä ½þ¨Éå ´ÉÉ{ÉºÉ +{ÉxÉÉ ¶Éä¹É¡ò±É
A Ê¨É±É VÉÉiÉÉ ½èþ*

{Ég ±ÉäiÉÉ ½þè*
JÉÖnù Eò®úEäò näùJÉåMÉä iÉÉä +É{ÉEòÒ ¦ÉÒ

<ºÉ iÉ®úÒEäò ¨Éå ¨É½þÉ®úiÉ ½þÉä VÉÉBMÉÒ*
+ÉÆÊEòEò ½þºiÉÉIÉ®ú

+É{ÉEäò B.]õÒ.B¨É. EòÉb÷Ç Eäò Ê{ÉxÉ
xÉ¨¤É®ú B´ÉÆ +ÉÆÊEòEò ½þºiÉÉIÉ®úÉå +ÉÊnù Eäò
{ÉÒUôä +É®ú.BºÉ.B. ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ EòÉ
EÚò]õ±ÉäJÉxÉ +Éè®ú =ºÉEäò EÖòUô +xªÉ |ÉEòÉ®ú
½þÒ ½þÉäiÉä ½þé*

+É<B nùäJÉå ÊEò +ÉÆÊEòEò ½þºiÉÉIÉ®ú
ÊEòºÉ iÉ®ú½þ EòÉ¨É Eò®úiÉä ½þé* SÉÊ±ÉB ½þ¨É
+Eò¤É®ú +Éè®ú ¦ÉÒ¨É®úÉ´É EòÒ ¤ÉÉiÉ Eò®úå*

<xÉ nùÉäxÉÉå Eäò {ÉÉºÉ ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò EÖòÆVÉÒ
EòÒ iÉ®ú½þ Eäò EÚò]õÉÆEòxÉ Eäò iÉ®úÒEäò Ea +Éè®ú
Eb ½þé, iÉlÉÉ <ºÉ EÚò]õÉÆEòxÉ EòÉä JÉÉä±ÉxÉä
Eäò iÉ®úÒEäò Da +Éè®ú Db ½þé* ½þ¨É ªÉ½þ ̈ ÉÉxÉ
±ÉäiÉä ½þé ÊEò >ð{É®ú nùÒ MÉ<Ç Ê´ÉÊvÉ Eäò
ºÉ¨ÉÉxÉ ½þÒ, Ea +Éè®ú Eb BäºÉÒ ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò
EÖòÆVÉÒ ½þé VÉÉä ºÉ¤ÉEòÉä ={É±É¤vÉ ½þé, VÉ¤ÉÊEò
Da +Éè®ú Db ÊxÉVÉÒ EÖòÆVÉÒ iÉ®úÒEäò ½þé VÉÉä
Gò¨É¶É: ÊºÉ¡Çò +Eò¤É®ú +Éè®ú ¦ÉÒ¨É®úÉ´É EòÉä
½þÒ ={É±É¤vÉ ½þé* ̈ ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB ÊEò +Eò¤É®ú
BEò ºÉxnùä¶É M ¦ÉÒ¨É®úÉ´É EòÉä ¦ÉäVÉxÉÉ
SÉÉ½þiÉÉ ½þè* +Eò¤É®ú SÉÉ½þiÉÉ ½þè ÊEò ÊºÉ¡Çò
¦ÉÒ¨É®úÉ´É ½þÒ ªÉ½þ ºÉxnùä¶É {Ég {ÉÉB, +Éè®ú
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BºÉ. ¸ÉÒÊxÉ´ÉÉºÉxÉ: ´Éb÷Éänù®úÉ ¨Éå ºÉ½þVÉ +Éè®ú ±ÉÉäEòÉìº]õ ºÉÆºlÉÉ+Éå EòÒ ¶ÉÖ¯û+ÉiÉ ´É ºÉÆSÉÉ±ÉxÉ ¨Éå
|É¨ÉÖJÉ ¦ÉÚÊ¨ÉEòÉ* Ê´ÉYÉÉxÉ B´ÉÆ MÉÊhÉiÉ Ê¶ÉIÉhÉ ̈ Éå Ê´É¶Éä¹É ̄ ûÊSÉ*
+ÄOÉäWÉÒ ºÉä +xÉÖ´ÉÉnù: ¨ÉxÉÒ¹ÉÉ ¶É¨ÉÉÇ: Ê¶ÉIÉÉ ºÉä ÊSÉÊEòiºÉEò ½éþ* Ê´ÉYÉÉxÉ +Éè®ú Ê¶ÉIÉÉ ¨Éå MÉ½þ®úÒ
Ênù±ÉSÉº{ÉÒ* +xÉÖ´ÉÉnù Eò®úxÉä EòÉ ¶ÉÉèEò ½èþ* Ênù±±ÉÒ ¨Éå ®ú½þiÉÒ ½éþ*

ºÉÉlÉ ½þÒ ´É½þ ¦ÉÒ¨É®úÉ´É EòÉä ªÉ½þ ¦É®úÉäºÉÉ
¦ÉÒ Ênù±ÉÉxÉÉ SÉÉ½þiÉÉ ½þè ÊEò ªÉ½þ ºÉxnùä¶É
ÊºÉ¡Çò +Eò¤É®ú Eäò {ÉÉºÉ ºÉä ½þÒ +ÉªÉÉ ½þÉä
ºÉEòiÉÉ ½þè*

½þ¨É {É½þ±Éä <ºÉ ¤ÉÉiÉ {É®ú MÉÉè®ú Eò®úå
ÊEò EÚò]õÉÆEòxÉ Eò®úxÉä +Éè®ú JÉÉä±ÉxÉä EòÒ
Ê´ÉÊvÉªÉÉÄ ={ÉªÉÉäMÉ Eäò Gò¨É EòÒ oùÊ¹]õ ºÉä
ºÉ¨É°ü{É ½þÉäiÉÒ ½þé - +lÉÉÇiÉ ÊEòºÉÒ ºÉxnùä¶É
{É®ú Ea Da ªÉÉ Da Ea ºÉ¨ÉÉxÉ °ü{É ºÉä
EòÉ¨É Eò®úiÉä ½þé, +Éè®ú <xÉEòÉ {ÉÊ®úhÉÉ¨É ¦ÉÒ
ºÉ¨ÉÉxÉ ½þÒ ½þÉäiÉÉ ½þè*

+Eò¤É®ú ºÉ¤ÉºÉä {É½þ±Éä +{ÉxÉÒ JÉÖnù
EòÒ EÚò]õÉxÉÖ́ ÉÉnù JÉÉä±ÉxÉä EòÒ |ÉÊGòªÉÉ Da

EòÉä ºÉxnùä¶É M {É®ú ={ÉªÉÉäMÉ Eò®úEäò, Ê¡ò®ú
=ºÉ {É®ú ¦ÉÒ¨É®úÉ´É EòÒ ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò °ü{É
ºÉä ={É±É¤vÉ EÚò]õÉÆEòxÉ |ÉÊGòªÉÉ Eb EòÉä
±ÉÉMÉÚ Eò®úiÉÉ ½þè, +Éè®ú <ºÉ |ÉEòÉ®ú |ÉÉ{iÉ
{ÉÊ®úhÉÉ¨ÉÒ ºÉxnùä¶É EòÉä ¦ÉÒ¨É®úÉ´É EòÉä ¦ÉäVÉiÉÉ
½þè* ½þ¨É <ºÉä |ÉiÉÒEòÉå Eäò °ü{É ¨Éå BäºÉä
Eò½þåMÉä: Eb (Da (M)) - ÊVÉºÉä ´É½þ
¦ÉÒ¨É®úÉ´É EòÉä ¦ÉäVÉ nùäiÉÉ ½þè* ªÉ½þ Ê¨É±ÉxÉä
{É®ú ¦ÉÒ¨É®úÉ´É, +{ÉxÉÒ EÚò]õÉxÉÖ́ ÉÉnù JÉÉä±ÉxÉä
EòÒ |ÉÊGòªÉÉ Db EòÉ ={ÉªÉÉäMÉ Eò®úiÉÉ ½þè
- <ºÉºÉä ºÉxnùä¶É EòÉ Eb Ê½þººÉÉ ½þ]õ

VÉÉiÉÉ ½þè, +Éè®ú Ê¡ò®ú ´É½þ +Eò¤É®ú EòÒ
ºÉÉ´ÉÇVÉÊxÉEò °ü{É ºÉä ={É±É¤vÉ EÚò]õÉÆEòxÉ
|ÉÊGòªÉÉ Ea EòÉä Da (M) {É®ú <ºiÉä̈ ÉÉ±É
Eò®úiÉÉ ½þè - <ºÉºÉä ºÉxnùä¶É {É®ú ±ÉÉMÉÚ
+Eò¤É®ú EòÒ EÚò]õÉÆEòxÉ JÉÉä±ÉxÉä EòÒ |ÉÊGòªÉÉ
=±É]õ VÉÉiÉÒ ½þè*

<ºÉä ½þ¨É BäºÉä Ê±ÉJÉ ºÉEòiÉä ½þé:
  (Ea Db) Eb (Da (M))
= (Ea (Db Eb) (Da (M)))
= (Ea (Da (M))
= M
ªÉ½þÉÄ vªÉÉxÉ nùÒÊVÉB ÊEò {É½þ±ÉÉ Eònù̈ É,

VÉÉä ÊEò Da (M) ½þè, ÊºÉ¡Çò +Eò¤É®ú ½þÒ
=`öÉ ºÉEòiÉÉ ½þè - <ºÉ iÉ®ú½þ ¦ÉÒ¨É®úÉ´É
EòÉä ªÉ½þ ¦É®úÉäºÉÉ ½þÉä VÉÉiÉÉ ½þè ÊEò ªÉ½þ
ºÉxnùä¶É +Eò¤É®ú EòÉ ½þÒ ¦ÉäVÉÉ ½þÉä ºÉEòiÉÉ
½þè* +¤É +ÉÊJÉ®úÒ Eònù¨É, VÉÉä +Eò¤É®ú ºÉä
{ÉÉB MÉB ºÉxnùä¶É {É®ú |ÉÊGòªÉÉ (Ea Db)
EòÉä ±ÉÉMÉÚ Eò®úxÉÉ ½þè, ÊºÉ¡Çò ¦ÉÒ¨É®úÉ´É ½þÒ
=`öÉ ºÉEòiÉÉ ½þè - ÊVÉºÉºÉä +Eò¤É®ú EòÉä
¦ÉÒ ¦É®úÉäºÉÉ ®ú½þiÉÉ ½þè ÊEò EòÉä<Ç +Éè®ú <ºÉ
ºÉxnùä¶É EòÉ EÚò]õÉxÉÖ́ ÉÉnù xÉ½þÓ Eò®ú ºÉEòiÉÉ*


